X111 Podkarpacki Konkurs Matematyczny dla szk6l ponadgimnazjalnych
Poziom |
(klasy pierwsze szkol ponadgimnazjalnych i trzecie gimnazjow z r. szk. 2012/2013)
Etap rejonowy
16 marzec 2013 r., godzina 10.00 (150 minut)

1. Liczby a i b spetniaja rownoéci: a® —3ab? =29 i b3 — 3a?b = 34. Oblicz a? + b2

. Dwie beczki zawieraja razem 240 litrow wody. Gdyby z pierwszej beczki przela¢ do drugiej
tyle litrow wody, zeby zawarto$¢ drugiej beczki podwoita si¢, a nastepnie z drugiej beczki
przela¢ do pierwszej tyle litrow wody, zeby zawartos$¢ pierwszej beczki podwoita sig, to

W obu beczkach bedzie jednakowa liczba litrow wody. Ile litrow wody byto pierwotnie

w kazdej beczce?

. W kwadracie o boku dtugosci 1 $cigto naroza tak, ze powstat oSmiokat o réwnych
dtugosciach bokow. Oblicz pole 1 obwod tego osmiokata.

. Udowodnij, ze jezeli x3+y3 =40 i x> —xy+y?>=8,toxy = %

. W trgjkacie prostokatnym dwusieczna kata ostrego dzieli przeciwlegly bok w stosunku 2 : 3.
Oblicz %, gdzie r oznacza promien okrggu wpisanego w dany trojkat, za§ R promien okrggu
opisanego na tym trojkacie. Udowodnij, ze podany stosunek promieni % jest co do wartosci
mniejszy od (V2 — 1).

Powodzenia!

X111 Podkarpacki Konkurs Matematyczny dla szkot ponadgimnazjalnych
Poziom Il
(klasy drugie liceum i trzecie technikum z r. szk. 2012/2013)
Etap rejonowy
16 marzec 2013 r., godzina 10.00 (150 minut)

1. Rozwiaz w zbiorze liczb rzeczywistych rownanie x* + 8x° + 28x* + 32x + y* + 4xy + 16 = 0.

. Wykaz, ze dla dowolnych liczb a, b, c, spetniajacych warunek abc > 0, zachodzi

a*4+bt+c?
——>a+b+ec.
abc

. Wyznacz wszystkie warto$ci a i b dla ktérych wielomian W(x) = x*+ax®*+8x+b ma
pierwiastek trzykrotny.

. W trgjkacie o danym polu P podzielono kazdy bok na trzy rowne czgsci 1 potaczono
odcinkami punkty podziatu co drugi, tworzac dwa trdjkaty. Oblicz pole szeSciokata bedacego
cze$cia wspolng tych trojkatow.

. Udowodnij, ze jezeli liczby X, vy, z sa liczbami catkowitymi i liczba x +y + z jest podzielna
przez 6, to liczba x* + y* + z° jest réwniez podzielna przez 6.

Powodzenia!



